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Zroxeiwdng tomooyia Tov R og 1 oelida kot 3 oeipég

Avouytd ohvola

Opiopds. Av x € R, 1é7e ke avoiyTé Sidothpa mov mepiéyet To x ovoudletar meproxn 1oV x. Eva ovvodo G ovoud-
(eTau avorXto av yia k&be x € G vmdpyer mepioyr U o0 x pye U C G.

Iapadeiypata. Kabe avoryto Sidotnua eivat avorytd obvoro. Kavéva Sidotnpa dAlov Tomov dev eival avolyto
obvvolo. Ta 6OVOAA TWV PUOIKWY, TWV AKEPAIWY, TWV PNTOV Kat TwV a4ppnTwv Sev eivat avolytd ovvola. OAOkAnpo
To IR eival avoixto.

Hapatipnon. Kabe avoxtd ovvolo eivat évwon avorxtav dtaotnpdtwy pe pnta dkpa. Eniong, kabe avoryto ov-
volo givat évwon EEvaov avd dvo avoxtwv SlaoTnuatwy.

Hapatnpnon. Av Bélovpe va xpnolpomotioove opoloyia TepLOXWY, 0 OPLOHOG TG CUYKALONG TaipVveL TV aKo-
Aovbn poper. H akolovBia x, teivel 0To x av kot povo av yla kabe meploxry U 100 X, DIApyeL ng €T0L WOTE yia
kale n > ng va €xovpe x, € U. Anhadr| yia kdBe meproxr) To0 x n axolovBia tedikd Ppioketal péoa oTny mepLoxr.
Avdhoya, 0 oplopdg TG ovvéxelag aipvel Ty akolovdn poper. H f eival cuvexnc 01o xo av kat povo av yto kébe
neptoxn W tov f(xo) vrapyxet neproxr U tob xg tétoa wote f(U) € W.

Ozwpnua. Kabe évwon avoytwv ovvodwy eivar avoiyté avvodo. Kabe memepaouévy tops avoixtwv ovvolwv eiveu

avoryTé avvolo.

Hapatpnon. Mia dmelpn Topr avotXt@v cuvOAwv Sev eivat avaykaoTika avolxtd ovvolo. Tia mapddetypa
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Oswpnua. Av G;, i € I, eivau pia otkoyéveia avory Ty ovvodwy, 10te vidpyet A C I apiBuriopo Té1010 WOTE
Jaei={]Ja
i€l i€A
KAeiotd ovvola
Opropd6. Eva a0vodo Aéyetar kAeloTo av 10 CUUTApWUE TOV eiva avoiyTo.

Hapadeiypata. Kabe kheiotd Sidotnua eivat kAetotd ovvolo. Kavéva Siaotnua dAlov tomov dev eivat kKAeloTto
obvolo. Ta 6hvola Twv UKWV Kat TwV akepaiwy eivat KAeLoTd. Ta 6OVOAa Twv pnTwV Kal Twv appitwy OeVv givat
kAetotd. ONoxAnpo 1o IR eivat kAeloTo.

Hapatnpnon. To povadiko pn kevo ouVolo To oToio ival TAVTOXpOova avoryTo kat kAeloto eivat o R.

Ozwpnua. Kabe tous khewotwv ovvolwy eivau kdetotd avvolo. Kale memepaouévy évwon klewotwv ovvolwv eiveu
kAe1oTo ovvolo.

Iapatipnon. Mia dnelpn évwor KAELGTOV ouVOAwV Sev eival avaykaoTika kAelotd ovvolo. Tia mapdderypa
2+ 1/m2-1/0 = (-2,2).
n=1

Oewpnua. Eva 0vvolo A eivau kAeioo av ko povo av yia ke axolovBia x, € A e x, — x €yovue x € A. Andadn
OAeg o1 ovyrdivovoeg axodovBies oTotyeiwy ToU A ovykdivovy oe oToiyeia ToD A.
Ozwpnua. Avy f : R — R eiveu pia ovvaptnon, 10Te To0 akc6AovBax eivent 1008V vaa.

(1) H f eivau ovveysg.

(2) H avtiotpogy eikove k&Oe avoryod ovvorov eivar avorytéd avvolo.

(3) H avtiotpogn kv ke kAeioTod ovvodov eival kAeiotéd ovvolo.

Svpmayr ovvola
Opionde. Eva ovvolo A Aéyetou ovumayég av yia kibe otkoyéveix avoiytwv ovvorwv G, i € I, uye A C Ui Gis
vndpyer menepaopuévo F C I tétot0 wote A C Ujer Gi. Andady kale avoryts xdAvyn o0 A éyer memepaopévn
vrok&Avyn.
Ozwpnua. Av 70 A C A eivau éva avvolo, ToTe Tor akOdovla eivar toodvvapa.
(1) To A eivau ovpmayés.
(2) To A eivau kAe1oTo Keu ppacypévo.



(3) Kdbe axorovbia oroiyeiwy 00 A éyer vaxodovbia y omoia ovykAiver o€ oToLyElO TOD A.

Oewpnua. Avy f eiveu pio ovvexHs oVVAPTHON O CUUTIAYEG OUVOAO, TOTE 1 f €iva OpOLOpOpPa CUVEXHG Kol TIipVEL
UéyioTn ko EAGYIOTH TIU.



