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Βασικὴ περιγραφὴ τῶν θεμάτων ποὺ συζητήθηκαν τὴν 3η ἑβδομάδα
(Δὲν πρόκειται γιὰ λεπτομερῆ περιγραφή.)

• Γενικευμένη ἀνάλυση σὲ πρώτους. ^Εστω P τὸ σύνολο τῶν πρώτων. _Αν p ∈ P
καὶ p|a, τότε μὲ εp(a) συμβολίζομε τὸν ἐκθέτη τοῦ p στὴν κανονικὴ ἀνάλυση τοῦ a.
_Αν p-a, τότε θέτομε εp(a) = 0.
Παράδειγμα: a = 247401 = 33 ·72 ·11 ·17. >Εδῶ, ε2(a) = 0, ε3(a) = 3, ε5(a) = 0, ε7(a) =
2, ε11(a) = 1, ε13(a) = 0, ε17(a) = 1, εp(a) = 0 ∀p ∈ P, p ≥ 19. >Επίσης, εp(1) = 0 γιὰ

κάθε p ∈ P.
^Ετσι, κάθε ἀκέραιος a ≥ 1 ἀναλύεται σὲ γινόμενο πρώτων ὡς ἑξῆς:

a =
∏
p∈P

pεp(a).

• Πρόταση 1. _Αν a, b εἶναι ἀκέραιοι ≥ 1, τότε a|b ἂν καὶ μόνο ἄν, εp(a) ≤ εp(b) γιὰ
κάθε πρῶτο p.

• Πρόταση 2. ^Εστω a, b ≥ 1. Τότε, γιὰ κάθε p ∈ P ἰσχύουν τὰ ἑξῆς:

1. εp(μκδ (a, b)) = min{εp(a), εp(b)}.

2. εp(εκπ (a, b)) = max{εp(a), εp(b)}.

3. μκδ (a, b) · εκπ (a, b) = ab.

• >Ισοτιμίες. <Ενότητα 1.3 τοῦ συγγράμματος [1]

• Οἱ >Ακέραιοι mod m. Τὸ σύνολο Zm τῶν κλάσεων ἀκεραίων mod m.

<Ενότητα 1.4 τοῦ συγγράμματος [1]. Πέραν τῶν βασικῶν γνώσεων, ἔμφαση δόθηκε

στὰ ἑξῆς:

• Πρόταση 3. <Η κλάση [a] ∈ Zm εἶναι ἀντιστρέψιμη ἄν, καὶ μόνο ἄν, (a,m) = 1.

• Πρόταση 4. ^Εστω [a], [b], [c] ∈ Zm καὶ [a][c] = [b][c]. _Αν (c,m) = 1, τότε [a] = [c].
(c,m) = 1.
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