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>Ασκήσεις τῆς 4ης ἑβδομάδας

22. 29630 ὧρες μετὰ τὶς 5 τὰ ξημερώματα, τί ὥρα θὰ εἶναι;

23. <Υπολογῖστε ὅλους τοὺς ἀκεραίους x τοῦ διαστήματος [−100, 100], ποὺ ἱκανοποιοῦν τὴν

ἰσοτιμία 4x ≡ 5 (mod 27).

24. Ποιοὶ ἀκέραιοι τοῦ διαστήματος [−100, 400] ἔχουν την ἰδιότητα, διαιρούμενοι διὰ 11 νὰ

ἀφήνουν ὑπόλοιπο 2 καὶ διαιρούμενοι διὰ 13 νὰ ἀφήνουν ὑπόλοιπο 3;

25. Οἱ μαθητὲς ἑνὸς Λυκείου εἶναι μεταξὺ 150 καὶ 200 τὸν ἀριθμό. Στὶς πρόβες γιὰ τὴν

παρέλαση περισσεύουν 2, ἂν ὁ γυμναστὴς τοὺς τοποθετήσει σὲ ὀκτάδες, ἐνῶ περισσεύει

ἕνας, ἂν τοὺς τοποθετήσει σὲ πεντάδες. Πόσοι εἶναι οἱ μαθητές;

26. Ποιὸ εἶναι τὸ ὑπόλοιπο τῆς διαίρεση τοῦ 1501203
διὰ 143;

27. Ποιὲς ἀπὸ τὶς παρακάτω κλάσεις ἔχουν ἀντίστροφη; (>Απαντήσετε δίχως πράξεις.)

Γιὰ ὅσες ἔχουν ἀντίστροφη, ὑπολογῖστε (μὲ πράξεις, φυσικά) τὴν ἀντίστροφή τους.

[15] ∈ Z2010 , [3] ∈ Z17 , [4] ∈ Z21 , [6] ∈ Z15
[7] ∈ Z11 , [7] ∈ Z36 , [86] ∈ Z128 , [19] ∈ Z2015
[103] ∈ Z2015 , [65] ∈ Z2015 , [123] ∈ Z2048 [13] ∈ Z2015 .

28. (αʹ) ^Εστω m + 1 = nk. Ποιὰ εἶναι ἡ [n]−1
στὸ Zm ; Στὸ Z2015 ποιὰ εἶναι ἡ ἀντίστροφη

κλάση τῆς [63];

(βʹ) ^Εστω m − 1 = nk. Ποιὰ εἶναι ἡ [n]−1
στὸ Zm ; Στὸ Z2015 ποιὰ εἶναι ἡ ἀντίστροφη

κλάση τῆς [53];

29. Βρεῖτε κλάση [g] ∈ Z∗18, τέτοια ὥστε, κάθε κλάση ∈ Z∗18 νὰ εἶναι δύναμη τῆς [g]. >Αποδεῖξτε
(μὲ πράξεις) ὅτι κάτι ἀνάλογο εἶναι ἀδύνατο γιὰ τὸ Z∗15.

30. >Αποδεῖξτε ὅτι

φ(2m) =

φ(n) ἂν ὁ n εἶναι περιττός

2 φ(n) ἂν ὁ n εἶναι ἄρτιος

31. ^Εστω ὅτι (a,m) = 1 καὶ (a − 1,m) = 1. >Αποδεῖξτε ὅτι

1 + a + a2 + · · · + aφ(m)−1 ≡ 0 (mod m).

>Αναφορὲς
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