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Βασικὴ περιγραφὴ τῶν θεμάτων ποὺ συζητήθηκαν τὴν 10η ἑβδομάδα
(Δὲν πρόκειται γιὰ λεπτομερῆ περιγραφή.)

• <Ομάδες συμμετρίας τοῦ ἰσοπλεύρου τριγώνου καὶ τοῦ τετραγώνου.

•Τάξη ὁμάδας καὶ τάξη στοιχείου.

• Πρόταση 1. Σὲ κάθε ὁμάδα G ἰσχύει τάξη (a) = τάξη (a−1) γιὰ κάθε a ∈ G.

• Πρόταση 2. ^Εστω ὁμάδα (G, ·) καὶ a ∈ G τάξεως n.
(αʹ) _Αν γιὰ κάποιον ἀκέραιο k ἰσχύει ak = 1, τότε n|k.

(βʹ) Γιὰ κάθε ἀκέραιο m ἰσχύει τάξη (am) =
n

(m, n)
=

τάξη (a)
(τάξη (a),m)

.

Πόρισμα: τάξη (am) = τάξη (a)⇔ (m, τάξη (a)) = 1.

• <Υποομάδα.

• Πρόταση 3 (Κριτήριο ὑποομάδας). ^Εστω ὁμάδα (G, ·) καὶ ∅ , H ⊆ G. Τὸ H εἶναι

ὑποομάδα τῆς G ἂν καὶ μόνο ἂν ἰσχύουν οἱ ἑξῆς δύο συνθῆκες:

(αʹ) _Αν h1, h2 ∈ H, τότε h1h2 ∈ H.

(βʹ) _Αν h ∈ H, τότε h−1 ∈ H.

• <Υποομάδα παραγόμενη ἀπὸ στοιχεῖο ὁμάδας - Κυκλικὴ ὑποομάδα.

• Πρόταση 4. ^Εστω ὁμάδα (G, ·) καὶ a ∈ G.

(αʹ) _Αν τάξη (a) = n, τότε 〈a〉 = {1, a, . . . , an−1}.

Εἰδικώτερα, αυτὸ συνεπάγεται ὅτι |〈a〉| = τάξη (a).
(βʹ) _Αν ἡ τάξη τοῦ n εἶναι ἄπειρη, τότε ὅλες οἱ δυνάμεις τοῦ a εἶναι διαφορετικὲς καί,

συνεπῶς, 〈a〉 = {. . . , a−2, a−1, 1, a, a2, . . .}.
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